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เฉลยแบบฝกหัด 3.1 

1.1 การคํานวณหาผลบวกบนแบบดารบแูละผลบวกลางแบบดารบู  ของ 2( )f x x=  บนชวง [0, ]c  

เม่ือ 0c >   

วิธทีํา  แบงชวง [0, ]c  เปน n  ชวงเทาๆ กัน  จะไดวาแตละชวงกวาง c
n
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[0, ]c  เม่ือ 0c >   

วิธทีํา  แบงชวง [0, ]c  เปน n  ชวงเทาๆ กัน  จะไดวาแตละชวงกวาง c
n

 และ  

สําหรับแตละ 1, ,i n= …  ชวงที ่i  คือ 1[ , ] [( 1) , ]i i

c ic
x x i

n n− = −  

ซ่ึงไดวา คานอยที่สุดของชวงคือ 
2 2

2

( 1)
1i

i c
m

n
−

= +  และคามากสุดของชวงคือ 
2 2

2 1i

i c
M

n
= +  

ดังน้ัน ผลบวกลางแบบดารบู คือ  
2 3 3

1 3 3
1 1

( 1) ( 1)( )(2 1)
( ) { } ( )

6

n n

n i i i
i i

i c c c n n n
L m x x c

n n n−
= =

− − −
= − = + = +∑ ∑  

และผลบวกบนแบบดารบู คือ  
2 3 3

1 3 3
1 1

( 1)(2 1)
( ) ( ) ( )

6

n n

n i i i
i i

i c c c n n n
U M x x c

n n n−
= =

+ +
= − = + = +∑ ∑  

เน่ืองจาก 
3

lim
3nn

c
L c

→∞
= +   และ 

3

lim
3nn

c
U c

→∞
= +   

เพราะฉะนั้น คาอินทิกรัลเทากับ  
3

3
c

c+   



2301113 เฉลยแบบฝกหัดบทที ่3  2 

 

 

1.2 การคํานวณหาผลบวกบนแบบดารบแูละผลบวกลางแบบดารบู  ของ 2( )f x x=  บนชวง [ , 0]c  
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1.3 การคํานวณหาผลบวกบนแบบดารบแูละผลบวกลางแบบดารบู  ของ 2( )f x x=  บนชวง  
[ , ]c c−  เม่ือ 0c >  

วิธทีํา  ตองแบงชวงคิดเปน  [0, ]c  และ  [ , 0]c−  เม่ือ 0c >  เน่ืองจากคา im  และ iM  ของทั้งสอง
ชวงไมเทากัน ซ่ึง [0, ]c  เหมือนกับขอ 1.1 และ [ , 0]c−  คลายกับขอ 1.2 (ตางกันตรงคา c ในขอ 
1.2 นอยกวา 0) ในที่น้ีขอละรายละเอียดไวใหนิสติลองทําแสดงเปนแบบฝกหัด 
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2. แบงชวง [0,5]  เปน n  ชวงเทาๆ กัน  จะไดวาแตละชวงกวาง 5
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 และ  
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3. แบงชวง [ , ]a b  เปน n  ชวงเทาๆ กัน  จะไดวาแตละชวงกวาง 2
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